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Svolgere i seguenti esercizi. Le risposte vanno giustificate con brevità e
chiarezza.

1. Sia H = {a ∈ Q | a > 0}. Provare che H, rispetto al prodotto, è un
sottogruppo del gruppo G dato da (Q \ {0}, ·). Quanti sono le classi
laterali di H in G? Trovare il gruppo quoziente G/H.

2. Dire per quali a ∈ Z il numero:

n13 + n12 + n11 − n3 + an2 + 10n

è divisibile per 11 per ogni n ∈ Z.

3. Sia G un gruppo di 91 elementi. Dire quanti sottogruppi normali ha G.

4. Trovare tutti i polinomi riducibili e irriducibili di grado 2 di Z5[x].

5. Si provi che l’elemento
3
√
2 +

√
2 ∈ R è algebrico su Q. Trovare il suo

grado (cioè il grado del suo polinomio minimo).


